Calculo 2 - Revisao de Funcoes de uma variavel real e
introdugao a fungdes de duas variaveis)

1 Relembrando a definicao de funcao

Uma fung¢do f de um conjunto A em um conjunto B é uma regra que associa a cada elemento
r € A exatamente um elemento f(x) € B. Escrevemos

f: A— B, x— f(z).

No contexto que tratamos aqui, normalmente A e B sao subconjuntos de R. Dizemos que A é
o dominio de f, e o conjunto

) = (@) w e 4)
é a imagem ou contradominio efetivo de f.
Observacgoes importantes
« A cada z do dominio corresponde um tnico valor f(z).
» Dois diferentes valores de x podem ter a mesma imagem f(x).

« As vezes, o domfnio nio é todo R: por exemplo, a funcio f(z) = /2 tem dominio [0, o).

2 Exemplos de funcoes de uma variavel real

2.1 Exemplo 1: Funcao linear
Considere f(x) = 2z + 1, definida para todo = € R.

1. Para z =0 temos f(0) =2x 0+ 1= 1.

2. Para x =2 temos f(2) =2x2+4+1=25.

2.2 Exemplo 2: Funcao quadratica
Considere g(z) = 2% — 4z + 3.
1. Paraz =1temos g(1) =12 —4x14+3=0

2. Para x = 3 temos ¢(3) =9 — 12+ 3 = 0.

3 Introducao a funcoes de duas variaveis

Uma fungao de duas varidveis é uma regra que atribui a cada par (x,y) um ntmero real f(x,y).
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3.1 Exemplos

1. f(z,y) = z +y. Vamos calcular a fun¢do no ponto (2,3) (observe que, agora devemos
informar um par ordenado de pontos).

Temos que
f(2,3)=2+3=5
2. g(z,y) = 2* + y*. Vamos calcular a fungao no ponto (0, 1)

g(0,1)=0*+1*=1

1
3. h(z,y) = . dominio x # y. Vamos calcular a fungao no ponto (3,5):

Observe neste tltimo exemplo que o dominio é formado pelo pontos (z,y) tais que = # y.
Assim, nao podemos calcular a fungao nos pontos onde a primeira coordenada é igual a
segunda. (Justifique).

4 Exercicios resolvidos

Exercicio 1. (Avaliacdo e dominio)
3r — 2

Considere f(x) = a:+ T Calcule f(2) e diga o dominio de f.

x

Solugao. Avaliando em z = 2:

3-2-2 6-2

4
=15 "3

O dominio sao todos z tais que o denominador nao é zero, ou seja x # —1. Portanto dom(f) =

R\ {—1}.

Exercicio 2. (Fungado de duas variaveis — avaliagao)

Seja F(z,y) = #* — xy + 3y. Calcule F(1,2), F(0,0) e verifique se (1,2) pertence ao dominio.
Solugao. A fungao é polinomial em x,y (sem divisdes nem raizes), portanto o dominio é

R2. Avaliando:

F(1,2)=1*-1-2+3-2=1-2+6=5,
F(0,00=0-0+0=0.

Logo (1,2) pertence ao dominio e F(1,2) = 5.

5 Exercicios propostos

1. Para h(x,y) = %, determine o dominio e calcule h(1,1).
Y

x? 4
2. Para h(x,y) = 2% — y?, determine o dominio e calcule h(1,1).

xr —

3. Para h(z,y) = , determine o dominio e calcule h(0, 2).

r—Yy



